
Β ΛΥΚΕΙΟΥ ΘΕΤΙΚΟΣ ΠΡΟΣΑΝΑΤΟΛΙΣΜΟΣ 
ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ    26.4 

 

ΘΕΜΑ  1 
 

Α. 

α)  Λάθος 

β)  Σωστό 

γ)  Λάθος 

δ)  Σωστό 

ε)  Σωστό 

 

Β.  Σχ. Βιβλίο σελ. 66 

 

ΘΕΜΑ  2 
 

α)   Το σημείο Δ είναι σημείο τομής των πλευρών ΑΔ και ΒΔ. Οπότε για να βρούμε τις 

συντεταγμένες του, λύνουμε το σύστημα των εξισώσεων τους: 

{
3x − 2y + 5 = 0

y = x + 2
⇒ {

3x − 2(x + 2) + 5 = 0
y = x + 2

⇒ {
3x − 2x − 4 + 5 = 0

y = x + 2
⇒ {

x = −1
y = 1

 

Άρα Δ(−1,1). 

β)  Προφανώς λΒΔ = 1 και αφού BΔ ⊥ ΑΓ, θα είναι λΑΓ = −
1

λΒΔ
⇒ λΑΓ = −1. Και αφού διέρχεται 

από το σημείο Α, η διαγώνιος ΑΓ θα έχει εξίσωση 

y − 4 = −1(x − 1) ⇒ y − 4 = −x + 1 ⇒ y = −x + 5 

ΘΕΜΑ  3 
 

α)   Είναι y2 = 2px άρα 2p = 32 ⇒ p = 16 . Η εστία έχει συντεταγμένες E (
p

2
, 0) = E(8,0), και η 

διευθετούσα έχει εξίσωση (δ): x = −
p

2
⇒ x = −8. 

 

β)   Αντικαθιστούμε τις συντεταγμένες του σημείου Α στην εξίσωση της παραβολής και έχουμε 

y2 = 32x 

82 = 32 ⋅ 2 

64 = 64, που ισχύει 

Άρα το Α ανήκει στην παραβολή. Η εφαπτομένη της παραβολής στο σημείο Α έχει εξίσωση  

yy1 = p(x + x1) 

y ⋅ 8 = 16(x + 2) 

8y = 16x + 32 

y = 2x + 4 



2x − y + 4 = 0 

γ) i)   Αρχικά βρίσκουμε σε ποιο σημείο τέμνει η εφαπτομένη τον άξονα y’y. Θέτουμε 𝑥 = 0 και 

έχουμε 2 ⋅ 0 − y + 4 = 0 ⇒ y = 4. Άρα στο 𝛣(0,4). 

Το ΑΕ έχει μήκος  

(ΑΕ) = √(xE − xA)2 + (yE − yA)2 = √(8 − 2)2 + (0 − 8)2 = √62 + 82 = √100 = 10 

Επομένως η ακτίνα είναι ρ =
AE

2
=

10

2
= 5. 

 

To κέντρο του κύκλου είναι το μέσο της διαμέτρου, με συντεταγμένες  

K = (
xA + xE

2
,
yA + yE

2
) = (

2 + 8

2
,
0 + 8

2
) = (5,4). 

Άρα ο κύκλος έχει εξίσωση 

(x − 5)2 + (y − 4)2 = 52 

x2 − 10x + 25 + y2 − 8y + 16 = 25 

x2 + y2 − 10x − 8y + 16 = 0 

ii.   Θα δείξουμε ότι οι συντεταγμένες του Β(0,4) επαληθεύουν την εξίσωση του κύκλου: 

02 + 42 − 10 ⋅ 0 − 8 ⋅ 4 + 16 = 0 

16 − 32 + 16 = 0 

0 = 0 

Που ισχύει, άρα ο κύκλος διέρχεται από το σημείο Β. 

 

 

ΘΕΜΑ  4 
α)   |𝑎⃗|2 = (|𝑎⃗| − 4)2 + (|𝑎⃗| − 2)2 ⇒ |𝑎⃗|2 − 12|𝑎⃗| + 20 = 0 ⇒ |𝛼⃗| = 2 ή |𝑎⃗| = 10 

 

Αν |𝛼⃗| = 2, τότε θα είναι 𝛼 = (−2,0) και τότε  

det(α⃗⃗⃗, β⃗⃗) = |
−2 0
6 8

| = −16 ≠ 0 

Οπότε τα α⃗⃗⃗, β⃗⃗ δεν είναι παράλληλα (σχηματίζουν τρίγωνο). Άρα η λύση αυτή είναι δεκτή. 

Αντίθετα, αν |α⃗⃗⃗| = 10, προκύπτει α⃗⃗⃗ = (6,8) = ΟΒ⃗⃗⃗⃗⃗⃗  και άρα τα διανύσματα δεν σχηματίζουν 

τρίγωνο. 

β)   Θα πρέπει να ισχύει OA⃗⃗⃗⃗⃗⃗ = ΒΓ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗. Άρα αν 𝛤(𝑥, 𝑦), θα πρέπει 

(−2,0) = (𝑥 − 6, 𝑦 − 8) 

{
𝑥 − 6 = −2
𝑦 − 8 = 0

⇒ {
𝑥 = 4
𝑦 = 8

 

Οπότε είναι Γ(4,8). 

γ)   Είναι AB⃗⃗⃗⃗⃗⃗ = OB⃗⃗⃗⃗⃗⃗ − OA⃗⃗⃗⃗⃗⃗ = (8,8) και AO⃗⃗⃗⃗⃗⃗ = −OA⃗⃗⃗⃗⃗⃗ = (2,0). Οπότε είναι |AB⃗⃗⃗⃗⃗⃗ | = √82 + 82 = 8√2 

και |AO⃗⃗⃗⃗⃗⃗ | = √22 = 2.  Ακόμα, είναι AB⃗⃗⃗⃗⃗⃗ ⋅ AO⃗⃗⃗⃗⃗⃗ = 8 ⋅ 2 + 8 ⋅ 0 = 16.  

Επομένως είναι  

συνω =
AB⃗⃗⃗⃗⃗⃗ ⋅ AO⃗⃗⃗⃗⃗⃗

|AB⃗⃗⃗⃗⃗⃗ | ⋅ |AO⃗⃗⃗⃗⃗⃗ |
 



συνω =
16

8√2 ⋅ 2
=

1

√2
=

√2

2
= συν45ο 

Οπότε η γωνία μεταξύ των δύο διανυσμάτων είναι 45ο. 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 


