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ΘΕΜΑ  1 
 

Α. 

α) Λάθος 

β) Λάθος 

γ) Σωστό 

δ) Λάθος 

ε) Λάθος 
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ΘΕΜΑ  2 

α)   det( α⃗⃗ , β⃗ ) = |
2 1

−8 −4
| = 2 ⋅ (−4) − 1 ⋅ (−8) = −8 + 8 = 0 ⇒ α⃗⃗ ∥ β⃗  

β)   β⃗ = (−8,−4) = −4(2,1) = −4α 

γ)   |β⃗ | = |−4α⃗⃗ | = |−4|α⃗⃗ || = 4|α| 

 

ΘΕΜΑ  3 

α)   x2 − y2 = 8 ⇒
x2

8
−

y2

8
= 1. 

Οπότε α2 = β2 = 8. 

Η εφαπτομένη στο 𝛭(3,1) έχει εξίσωση: 

ε:
xx1

α2
−

yy1

β2
= 1 

⇒
3x

8
−

y

8
= 1 

⇒ 3x − y = 8 

β)  Η εφαπτομένη έχει συντελεστή διεύθυνσης λ = −
Α

Β
= −

3

−1
= 3. 

Αν 𝜆1 ο συντελεστής διεύθυνσης της ευθείας (𝛿), θα πρέπει να ισχύει 

λ ⋅ λ1 = −1 ⇒ 3 ⋅ λ1 = −1 ⇒ λ1 =
−1

3
. 

Ακόμα, αφού διέρχεται από το σημείο Μ(3,1) , η εξίσωση της θα είναι 

(δ): y − 1 =
−1

3
(x − 3) ⇒ y − 1 = −

1

3
x + 1 ⇒ 3y − 3 = −x + 3 ⇒ 

3y + x − 6 = 0. 

γ)   Βρίσκουμε πού τέμνει η (δ) τους άξονες: 



Για 𝑥 = 0: 

3𝑦 + 0 − 6 = 0 ⇒ 3𝑦 = 6 ⇒ 𝑦 = 2 

Άρα τέμνει τον y’y στο σημείο Β(0,2). 

Για 𝑦 = 0: 

3 ⋅ 0 + 𝑥 − 6 = 0 ⇒ 𝑥 = 6 

Άρα τέμνει τον x’x στο σημείο Γ(-6,0). 

Το μέσο του τμήματος ΒΓ έχει συντεταγμένες 

(
0 + 6

2
,
2 + 0

2
) = (3,1) 

Άρα αφού είναι 𝛭(3,1), το Μ είναι μέσο του ΒΓ. 

 

ΘΕΜΑ  4 
α)  Αφού το ΟΒΔΕ είναι τετράγωνο και είναι εξωτερικά του τριγώνου, οι συντεταγμένες των 

κορυφών Δ και Ε θα είναι Δ(κ,−κ) και Ε(0,−κ). Όμοια για το τετράγωνο ΟΓΖΗ, θα είναι 

Ζ(−2κ, 2κ) και Η(−2κ, 0). Η ευθεία ΓΔ έχει συντελεστή διεύθυνσης: 

λΓΔ =
−κ − 2κ

κ − 0
= −3 

Οπότε η εξίσωση της είναι 

y − 2κ = −3(x − 0) ⇒ y = −3x + 2κ 

Η ευθεία ΒΖ έχει συντελεστή διεύθυνσης  

λΒΖ =
2κ − 0

−2κ − κ
= −

2

3
 

Οπότε η εξίσωση της είναι  

y − 0 = −
2

3
(x − κ) ⇒ y = −

2

3
x +

2

3
κ 

β)  Έστω ΟΜ το ύψος του τριγώνου ΟΒΓ. Θα είναι λοιπόν 𝛰𝛭 ⊥ 𝛣𝛤 ⇒ 𝜆𝛰𝛭𝜆𝛣𝛤 = −1. 

Είναι λΒΓ =
2κ−0

0−κ
= −2, οπότε λΟΜ =

1

2
 και αφού διέρχεται από το Ο(0,0) θα έχει εξίσωση 

y − 0 =
1

2
(x − 0) ⇒ y =

1

2
x 

 

γ)   Αρκεί να δείξουμε ότι το σημείο τομής δύο εκ των τριών ευθειών ανήκει και στην τρίτη ευθεία. 

Για να βρούμε π.χ το σημείο τομής του ύψους και της ΓΔ, λύνουμε το σύστημα των εξισώσεων 

τους: 

{
y =

1

2
x

y = −3x + 2κ
 ⇒ {

x = 2y
y = −3 ∙  2y + 2κ

⇒   {
x = 2y

y = −6y + 2κ
⇒ 

  {
x = 2y
7y = 2κ

  ⇒ {
x =

4κ

7

y =
2κ

7

 

 



Άρα τέμνονται στο σημείο Ν(
4κ

7
,
2κ

7
). Τώρα θα δείξουμε ότι οι συντεταγμένες του επαληθεύουν και 

την εξίσωση της ΒΖ. Πράγματι, αντικαθιστούμε στην εξίσωση της και έχουμε 

2κ

7
= −

2

3
(
4κ

7
) +

2

3
κ 

⇒
2κ

7
= −

8κ

21
+

2κ

3
 

⇒
2κ

7
= −

8κ

21
+

14κ

21
 

⇒
2κ

7
=

6κ

21
, 

Που ισχύει. Άρα και οι 3 ευθείες διέρχονται από το ίδιο σημείο, Ν(
4κ

7
,
2κ

7
). 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 


