
ΛΥΣΗ 

α) Είναι                               

                                                         . 

β) Η απόσταση των σημείων   και   είναι ίση με 

                                      ,      

γ) Είναι                                           

                                       . 

δ) Για κάθε πραγματικό αριθμό   έχουμε 

                                        , 

όπου η ισότητα ισχύει αν και μόνο αν                   .  

Άρα, για κάθε πραγματικό αριθμό     η απόσταση των σημείων   και   είναι       .  

Όταν     η απόσταση των σημείων   και   είναι        και αυτή είναι η μικρότερη 

δυνατή τιμή της.  

(Άλλος τρόπος: Η απόσταση των σημείων   και   γράφεται: 

                         ,       

και παίρνει τη μικρότερη δυνατή τιμή, όταν το τριώνυμο         , παρουσιάζει ελάχιστο. 

Αυτό συμβαίνει όταν     
 

  
 . Είναι          και      , οπότε το τριώνυμο 

        , παρουσιάζει ελάχιστο για      
  

   
   . ) 

Επομένως ο ισχυρισμός είναι αληθής. 

 


