
ΛΥΣΗ 

α) Το κέντρο των κύκλων με διάμετρο την ΑΒ,  είναι το μέσο της Μ, επομένως  
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και η ακτίνα τους είναι  
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επομένως η εξίσωση  των κύκλων είναι: 
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 2 2x + y - αx -βy = 0 .   (1) 

Είναι όμως α β 10+ = , τότε β 10 α= −  και η εξίσωση (1) γράφεται: 

2 2x + y -αx -(10-α)y = 0 . 

 

β) Για α = 1 έχουμε τον κύκλο C1 : 2 2x + y - x -9y = 0 .    (1) 

    Για α = 9 έχουμε τον κύκλο C2:  2 2x + y -9x - y = 0  .  (2) 

Θα βρούμε τα κοινά σημεία των δύο παραπάνω κύκλων, αν υπάρχουν. 

H αφαιρώντας κατά μέλη τις εξισώσεις των παραπάνω κύκλων έχουμε: 

8x - 8y = 0 x = y  

τότε από την εξίσωση (2) έχουμε: 



 2 2 2x + x -9x - x = 0 2x -10x = 0 x = 0 ή x = 5  

Για x = 0 έχουμε y = 0 και για x = 5 έχουμε y = 5, άρα οι δύο κύκλοι τέμνονται στα σημεία Ο 

(0,0) και Ρ(5,5). 

Όλοι οι κύκλοι διέρχονται από το σημείο Ρ(5,5) αφού οι συντεταγμένες του επαληθεύουν 

την εξίσωση των κύκλων .2 2x + y -αx -(10-α)y = 0   

Πράγματι αντικαθιστώντας τις τιμές x = 5  και y = 5  έχουμε: 

  2 20 + 0 -α 0-(10-α) 0 = 0 0 = 0 . 

Ομοίως, όλοι οι κύκλοι διέρχονται από την αρχή των αξόνων. 

γ) Έστω τυχαίο σημείο Μ(x, y) είναι σημείο του ζητούμενου γεωμετρικού τόπου, αν και 

μόνο αν  
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Η παραπάνω ευθεία τέμνει τους άξονες στα σημεία (5,0) και (0,5). Επειδή α, β > 0 έχουμε:  

  α > 0 2x > 0 x > 0  και  

                                                            β > 0 y > 0 . 

Συνεπώς ο ζητούμενος γεωμετρικός τόπος είναι το ευθύγραμμο τμήμα ΑΒ, που ορίζεται 

από την ευθεία x + y = 5  με x > 0 και y > 0 εκτός από τα άκρα του Α(5,0) και Β(0,5). 

 

 

 


