
Γ ΛΥΚΕΙΟΥ ΜΕΡΟΣ Β 

31.10       1)       

α)   

θέτουμε y ημx dy συνxdx
για x 0 y 0

π
1για x y 1π 62 1

5 52

0 0
0

y 1
ημ x συνxdx y dy

6 6

  
  

  
 

    
 

      

 

β)   

θέτουμε y συνx dy ημxdx

π 3
για x y 3

6 2
3 2για x 0 y 1 20 1

32
π 33 3 1
6 2 1

ημx 1 y
dx dy y dy

συν x y 2

  

  

  
  

     
 

       

 
2

21 3 1 4 1
1 1

2 2 2 3 6




    
           

    

 

γ)    

2

ημ2x 2ημxσυνx
θέτουμε y 1 ημ x dy 2ημxσυνxdx

dy ημ2xdx
για x 0 y 1

π
για x y 2π

2 2 2
2

2 10 1

ημ2x 1
dx dy ln y ln2 ln1 ln2

1 ημ x y


   

 
  

  

    
      

31.10       2)       

θέτουμε y ημx dy συνxdx
για x 0 y 0

π
1για x y 1π 32 1

2 22

0 0
0

y 1
ημ xσυνxdx y dy

3 3

  
  

  
 

   
 

      

31.10       3)       

 

θέτουμε y συνx dy ημxdx
για x 0 y 1 1 66 6για x π y 1π 1 1

5 5 5

0 1 1
1

1y 1
συν xημxdx y dy y dy 0

6 6 6

  
  
   




 
       

 
       

31.10       4)       

θέτουμε y συνx dy ημxdx
για x 0 y 1 1

5για x π y 1π 1 1
4 4 4

0 1 1
1

y 1 1 2
συν x ημxdx y dy y dy

5 5 5 5

  
  
   




  
        

 
       

31.10       5)       

 

dy
θέτουμε y 1 2συνx dy 2ημxdx ημxdx

2
για x 0 y 3

π
για x y 2π

3 2 3
23

2 20 3 2

ημx 1 1 1
dx dy y dy

y 2 21 2συνx

     

  

  

   


       

 

 
3

1

2

1 y 1 1 1 1

2 1 2 3 2 12

   
      

   
 

31.10       6)       

2

1
θέτουμε y εφx dy dx

συν x
π

για x y 1
4
π

για x y 3π
3 33

43
π 2 1 1
4

1 1
dx dy y 3 1 3 1

2συν x εφx 2 y

  

  

  

      
       

31.10       7)       



2

1
θέτουμε y σφx dy dx

ημ x
π

για x y 1
4
π

για x y 3π
6 33

46
π 2 1 1
4

1 1
dx dy y 3 1 1 3

2ημ x σφx 2 y

  

  

  

         
    

31.10       8)       

2

1
θέτουμε y εφx dy dx

συν x
για x 0 y 0

π
1για x y 1π 2 2 24 1

4
20 0

0

εφx y 1 0 1
dx ydy

συν x 2 2 2 2

  

  

  
 

     
 

   

31.10       9)       

2

1
θέτουμε y σφx dy dx

ημ x
π

για x y 0
2
π

1για x y 1π 2 2 24 1
4
π 2 0
2 0

σφx y 1 0 1
dx ydy

ημ x 2 2 2 2

  

  

  
 

         
 

   

31.10       10)       

   

2θέτουμε y x dy 2xdx
για x 0 y 0

π π
για x yπ π π6 6

26 6 6
00 0

π 1
2xσυν x dx συνydy ημy ημ ημ0

6 2

  
  

  

       

31.10       11)       

 

2

2

1
θέτουμε y x dy dx

2 x
1

dx 2dy
x

για x 0 y 0

π π
για x yπ π π36 6

36 6 6
00 0

συν x π
dx 2συνydy 2 ημy 2 ημ ημ0 1

6x

  

 

  

  

 
     

 
   

31.10       12)       

 

x x

x

π 2
log2

2
2

π 6
log2

6
2

2

2

θέτουμε y 2 1 dy 2 ln2dx
1

2 dx dy
ln2

π 2 π
για x log y 2 1 y

2 2

π 6 π
για x log y 2 1 yπ 6 π

6 6log
x x6 6

π 2 π
log

2 2

1
2 συν 2 1 dx συνydy

ln2





   

 


     


     

      

 

 
π

6
π

2

1 1 π π 1 1 1
ημy ημ ημ 1

ln2 ln2 6 2 ln2 2 2ln2

   
         

   
 

31.10       13)       

2

1
θέτουμε y σφx dy dx

ημ x
π

για x y 3
6
π 20για x y 0π 2 22 0

2
π 2 3
6 3

σφx y 0 3 3
dx ydy

ημ x 2 2 2 2

  

  

  
 

        
 

   

31.10       14)       

 

θέτουμε y 1 συνx dy ημxdx
3π

για x y 1
2 2

για x 2π y 22π 2

3π 2 21
2 1

ημx 1 1 1 1 1
dx dy

y y 2 1 21 συνx

   

  

    
       

  
      

31.10       15)       



θέτουμε y ημx dy συνxdx
1για x 0 y 0

3 3 3π
για x y 1π 2 2 22 1

2

0 0

0

y 1 0 2
συνx ημx dx ydy

3 3 3 3

2 2 2

  
  

  
 
 

     
 
 

      

31.10       16)       

2θέτουμε y 4συν x 1 dy 8συνxημxdx
dy

ημxσυνxdx
8

π
για x y 4

6
π

για x y 1 4π
42

2
π

2 1
6 1

ημxσυνx 1 1 2 1 1
dx dy y ( 4 1)

8 8 4 4y4συν x 1

   



  

  

     
 


       

  

31.10       17)       

2

1
θέτουμε y σφx dy dx

ημ x
π

για x y 1 0
4

3 3 3π
για x y 0π 2 2 22 0

2
π 2 1
4

1

σφx y 0 1 2
dx ydy

3 3 3ημ x 3

2 2 2

  

  

  
 
 

        
 
 

   

31.10       18)       

θέτουμε y συνx dy ημxdx
για x 0 y 1

π 1
για x yπ π π 1

3 2
3 3 3 2

2 20 0 0 1

ημx
εφx ημx 1συνxdx dx dx dy
συνx συνx συν x y

  
  

  

                 

 
1

2

1

1 1 1
2 1 1

1y 1

2

 
      
 

 

 


