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α)   Η συνάρτηση φ είναι παραγωγίσιμη στο R με   4φ x 5x 1 0     για κάθε x R . 

Επομένως η συνάρτηση φ είναι γνησίως αύξουσα στο R , άρα και 1-1 

Ακόμη  
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Και επειδή η φ είναι συνεχής και γνησίως αύξουσα στο R θα έχει σύνολο τιμών 

το διάστημα       
x x
lim φ x , lim φ x ,
 

    , δηλαδή το R 

 

β)   Έστω 1 2x , x R  με    1 2g x g x . Τότε έχουμε 
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Άρα η g είναι 1-1 

 

γ)   Επειδή η συνάρτηση   5φ x x x 1    , έχει σύνολο τιμών το R , θα υπάρχει 

ρ R   τέτοιο ώστε  φ ρ 0  5ρ ρ 1 0 1     Οπότε 
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f g ρ g ρ    (2) 

 

Άρα αν θέσουμε  ox g ρ  από την (2) έχουμε  o of x x  

 

 

δ)   Έστω ότι υπάρχει εφαπτόμενη στη γραφική παράσταση της g που να είναι 

παράλληλη στον άξονα x΄x , έστω στο σημείο της με τετμημένη 1x
. Τότε θα 

είναι  1g x 0     

Όμως τότε 
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15x 1 0    άτοπο 

 

Άρα δεν υπάρχει εφαπτόμενη στη γραφική παράσταση της g που να είναι 

παράλληλη στον άξονα x΄x 
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