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α)   Η   f   είναι συνεχής στα  0 , 1  και   1 ,   ως πράξεις συνεχών  

συναρτήσεων. Αρκεί λοιπόν να αποδείξουμε ότι η  f  είναι συνεχής και στα  

o 1x 0 , x 1  . Πράγματι : 
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Ακόμη 

   

0

0

DLHx 1 x 1 x 1

x ln x 1 ln x
lim f x lim lim 1 f 1

x 1 1    


   


 

 

0

0

DLHx 1 x 1 x 1

x ln x 1 ln x
lim f x lim lim 1

x 1 1    


  


 

 

Άρα  η  f  είναι συνεχής στο  1x 1  

Συνεπώς η  f  είναι συνεχής στο   0,  

 

β)   Η   f  είναι παραγωγίσιμη στο   0,1  και στο  1,  με : 
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  για κάθε     x 0,1 1,    

αφού  lnx x 1    για κάθε  x 0   με την ισότητα μόνο για  x 1  

 

Άρα είναι  f x 0   για κάθε    x 0,1 1,    και επειδή η f είναι συνεχής 

στο  0,  συμπεραίνουμε ότι η f είναι γνησίως αύξουσα στο  0,  
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δ)   Έχουμε 
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διότι   
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