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α)   Η   f  είναι παραγωγίσιμη στο  R  ως πράξεις παραγωγίσιμων συναρτήσεων με  
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Είναι 

  2f x 0 1 x 0 x 1 ή x 1          

με  f 1 0   και  f 1 1   

 

Τα πρόσημα της  f  , η 

μονοτονία και τα ακρότατα 

της  f  φαίνονται στον 

διπλανό πίνακα  

 

Οπότε , η  f  είναι γνησίως φθίνουσα στο  , 1  , γνησίως αύξουσα στο  

 1,1 , γνησίως αύξουσα  στο  1,   

Στο ox 1   παρουσιάζει τοπικό ελάχιστο  το 0 

Στο ox 1  παρουσιάζει τοπικό μέγιστο  το 1  

 

 

β)   Η f είναι δύο φορές παραγωγίσιμη με 
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Επομένως  
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Τα πρόσημα της  f  , η κυρτότητα 

και τα σημεία καμπής της  f  

φαίνονται στον διπλανό πίνακα  

 

 

Οπότε , η  f  είναι κοίλη στο   , 3 


 , κυρτή στο 3 ,0 
 

 , 

κοίλη στο  0, 3 
 

 , κυρτή στο  3 ,  


 

 



Η  f  παρουσιάζει καμπή  στα σημεία  
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γ)   Η  f  είναι συνεχής στο  R  , άρα δεν έχει κατακόρυφες ασύμπτωτες . 

 

Αναζητούμε ασύμπτωτη στο   : 
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Άρα η ευθεία  
1

y
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  είναι οριζόντια ασύμπτωτη της  f  στο   . 

Αναζητούμε ασύμπτωτες  στο   : 
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Άρα η ευθεία 
1

y
2

  είναι οριζόντια ασύμπτωτη της  f  και στο   . 

 

δ)   Με βάση τα παραπάνω μπορούμε εύκολα να χαράξουμε την  

γραφική παράσταση της  f  . 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 


