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Δ1.    Έχουμε   
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 , για κάθε 

x R  
Άρα η f είναι γνησίως αύξουσα στο R και 1 1  , δηλαδή αντιστρέφεται 

Η  1f x  έχει πεδίο ορισμού το  f A R  

Ισχύει :       f x 2e f x 2f x 3 x    

Έστω    1f x y x f y    ,  y f A R   

Τότε        y 2 1 1 x 2e y 2y 3 f y f x e x 2x 3         , x R  

 

Δ2.   Έστω      1 x 2g x f x e x 2x 3     , x R  

Η g είναι παραγωγίσιμη με : 

         x 2 x x 2g x e x 2x 3 e 2x 2 g x e x 1          

και          
2x 2 x x 2 xg x e x 1 e 2x g x e x 2x 1 e x 1 0             , 

με την ισότητα να ισχύει μόνο για x 1  , άρα η g είναι κυρτή στο R 

H γραφική παράσταση της g τέμνει τον άξονα y y  για x 0  

Η εφαπτομένη της fC  στο x 0  έχει εξίσωση : 

    y g 0 g 0 x 0 y 3 x y x 3          

Το ζητούμενο εμβαδόν είναι το : 
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Όμως η g είναι κυρτή , άρα        g x x 3 g x x 3 g x x 3         
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Δ3.   i)   Για κάθε  x f A R   , ισχύει : 

       1 1f f x x f f x x       
 

 



     1 1f x f f x 1      , που είναι το ζητούμενο  

 

ii)             
2

1 1d x ΑΒ 2 x f x d x 2 x f x        

Όμως      1 1 1f x x 3 x x f x f x x          

Άρα     1d x 2 f x x   

Η d είναι παραγωγίσιμη με : 

         1 x 2d x 2 f x 1 d x 2 e x 1 1        
 

 

Παρατηρούμε ότι  d 0 0  , και αυτή είναι η μοναδική ρίζα της d , 

καθώς      
2x 2 xd x 2e x 2x 1 2e x 1 0        , (με την ισότητα να 

ισχύει μόνο για x 0 )  άρα η d  είναι γνησίως αύξουσα  

 

Τα πρόσημα της  d  η μονοτονία και τα 

ακρότατα της  d  φαίνονται στον διπλανό 

πίνακα 

 

 

Η d παρουσιάζει ελάχιστο στο ox 0  και η ελάχιστη απόσταση (ΑΒ) είναι η  

   1d 0 2f 0 3 2   

 


