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Η f είναι συνεχής ως παραγωγίσιμη , άρα : 
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Η εξίσωση της εφαπτομένης της γραφικής παράστασης της f στο σημείο  

    0,f x 0,0   είναι : 
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Δ2.   H f  είναι συνεχής ως παραγωγίσιμη . άρα έχουμε : 
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Υποθέτουμε ότι  f x 0   για κάθε x R  , δηλαδή η f 2 . Τότε  

Η συνάρτηση f   

είναι συνεχής στο  0,1  

είναι παραγωγίσιμη στο  0,1  

Οπότε σύμφωνα με το Θεώρημα Μέσης Τιμής , υπάρχει  ξ 0,1  
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Όμως από εκφώνηση          
f
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 , άτοπο διότι 

 ξ 0,1  

Άρα  f x 0   για κάθε x R  , δηλαδή η f είναι κυρτή 

 

Δ3.   Η f είναι κυρτή , άρα η γραφική της παράσταση βρίσκεται πάνω από κάθε 

εφαπτομένη της , με εξαίρεση το σημείο επαφής. 

Η y x  είναι η εφαπτομένη της fC  στο  0,0  ,  

άρα    f x x f x x 0     , με την ισότητα να ισχύει μόνο για x 0  

Άρα η  g x 0  , και παρουσιάζει ολικό ελάχιστο το  g 0 0  

 

Ακόμη 
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Δ4.   Για κάθε x R  έχουμε  g x 0  και η g δεν παντού μηδέν οπότε σύμφωνα με 

γνωστή πρόταση θα είναι 
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Δ5.   Το εμβαδόν του χωρίου που περιγράφεται είναι το : 
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Δείξαμε ότι    
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Έστω    t x F x 2   ,  x 1,2  

Η συνάρτηση t 

είναι συνεχής στο  1,2  
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Οπότε σύμφωνα με το Θεώρημα Bolzano , υπάρχει  ξ 1,2  

τέτοιο ώστε     t ξ 0 F ξ 2    

 


