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Διακρίνουμε τις εξής περιπτώσεις :  
    Αν λ 1  τότε 
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Άρα 
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    Αν λ 1  τότε  
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Άρα για λ 1  το όριο  
x
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 είναι πραγματικός αριθμός 

 

Β)   α)   Για λ 1  είναι      f x ln x 1 ln x 2     

Η f έχει πεδίο ορισμού το  1,   και είναι παραγωγίσιμη σε αυτό με 

 
  

1 1 1
f x

x 1 x 2 x 1 x 2
   

   
 , x 1  

Για x 1 x 1 0      και x 2 0   , άρα η  f x 0   για κάθε x 1  , και 

άρα η f είναι γνησίως αύξουσα στο  1,   
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Άρα το σύνολο τιμών της f  είναι το  ,0  

 

β)   Όπως δείξαμε ,  
x 1
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
  , άρα y 1   είναι κατακόρυφη ασύμπτωτη 

της γραφικής παράστασης της f 

Η f δεν έχει άλλη κατακόρυφη ασύμπτωτη διότι είναι συνεχής στο πεδίο 

ορισμού της 

 

Επίσης  
x
lim f x 0
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  , άρα ο άξονας x x  είναι οριζόντια ασύμπτωτη της 

γραφικής παράστασης της f στο   

 

 

γ)   Έχουμε ισοδύναμα      2 2f x α 0 f x α f x κ       , κ 0   

Η f έχει σύνολο τιμών το  ,0  , και είναι 1 1  ,  

άρα η εξίσωση  f x κ  έχει ακριβώς μία λύση για κάθε  κ ,0   

 


