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α)   Η f είναι ορισμένη στο R και παραγωγίσιμη σε αυτό ως σύνθεση παραγωγίσιμων  

συναρτήσεων με    
λ 0

λxf x e λ f x 0


      , για κάθε x R , που σημαίνει ότι η 

f είναι γνησίως αύξουσα  

 

β)   Έστω ότι η εφαπτόμενη η οποία διέρχεται από την αρχή των αξόνων εφάπτεται 

στο σημείο (xo , f (xo)).  

Επομένως έχει εξίσωση     o o oy f x f x x x    (1) 

Επειδή όμως η εφαπτόμενη αυτή διέρχεται από το σημείο (0 , 0)  , θα πρέπει 

σημείο (0 , 0)  να ικανοποιεί την εξίσωση  (1)  

Επομένως θα πρέπει 
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y e  λex e  y λex   

Το σημείο επαφής έχει συντεταγμένες 
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γ)   Είναι    2 λxf x λ e f x 0     για κάθε x  R και άρα η f είναι κυρτή. Αυτό 

σημαίνει ότι βρίσκεται πάνω από κάθε εφαπτόμενη της (εκτός από το σημείο 

επαφής). Άρα ισχύει ότι  f x λex  (με την ισότητα να ισχύει μόνο στο σημείο 

επαφής) 

 

 

Έτσι το ζητούμενο εμβαδό είναι 
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δ)   Είναι 
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διότι 
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Και επειδή  
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