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α)  Για κάθε x 0  είναι 

     
 x 0

2

2

2 f x x
x f x 2 f x x f x

x

           

Οπότε για κάθε  x 0,    είναι 
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       συνεχής ως πηλίκο συνεχών 

Άρα η f   είναι  συνεχής στο 0,    και επειδή είναι συνεχής και στο 0 

προκύπτει ότι η f   είναι  συνεχής στο 0,   

 

β)  Για κάθε x 0  έχουμε 

 

       2 2x f x 2 f x x x f x 2f x 2x            

 

       2x f x 2xf x 2f x 2xf x 2x         

 

   2 2x f x 2xf x x            

 

     2 2x f x 2xf x x c 1 c :σταθερά     

 

     
   

 
f 1 2 , f 1 3θέτουμε x 1

2 21 1 f 1 2 1 f 1 1 c 3 4 1 c c 0 2
 

              

Έτσι  

 
 

       
42 διαιρούμε με x 0

2 2 2 21 x f x 2xf x x x f x 2xf x x


          

 

     2

4 2 2

x f x 2xf x f x1 1

x x x x

      
        

  
 

 
 1 12

f x 1
c 3 c :σταθερά

x x
    

 

 
   

 
f 1 2θέτουμε x 1

1 12

f 1 1
3 c c 1 4

1 1



      

Έτσι 

 

 
   4

2

f x 1
3 1

x x
      2f x x x   

 


