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35.49 
Επειδή το σύνολο τιμών της f είναι το  α,β  με *α,β R  , θα ισχύει  0 α f x β     

, για κάθε  x α,β  

 

Θεωρούμε την συνάρτηση h με      2 2h x f x xf x 2x    

Θεωρώντας την  h x  σαν τριώνυμο ως προς  f x  μπορούμε να την 

παραγοντοποιήσουμε. Είναι 2 2Δ x 8x 9x    και  
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Θα αποδείξουμε τώρα ότι υπάρχει τουλάχιστον ένα  θ α,β  τέτοιο ώστε  h θ 0  

 

Πράγματι  

 

Είναι  h α 0  και  h β 0  

 

Διακρίνουμε τις περιπτώσεις 

 

i)  Αν  h α 0  τότε  θ α α,β   

 

ii)  Αν  h β 0  τότε  θ β α,β   

 

iii)  Αν  h α 0  και  h β 0  τότε  h α 0  και  h β 0  οπότε  

   h α h β 0    

 

και επειδή η h είναι συνεχής στο διάστημα  α,β  σύμφωνα με το θεώρημα 

Bolzano θα υπάρχει τουλάχιστον ένα  θ α,β  , άρα και  θ α,β  τέτοιο ώστε 

 h θ 0  

 

Επομένως σε κάθε περίπτωση υπάρχει τουλάχιστον ένα  θ α,β  τέτοιο ώστε 

 h θ 0     2 2f θ θf θ 2θ   

 


