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33.Β1 

Επειδή η συνάρτηση f είναι παραγωγίσιμη στο  α ,β  , με  f x 0   για κάθε  

 x α ,β  συμπεραίνουμε ότι η f είναι γνησίως αύξουσα στο  α ,β  όποτε 
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33.Β2 
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33.Β3 

Θεωρούμε την συνάρτηση  f : 2,4 R  με  
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οπότε η f είναι γνησίως αύξουσα στο  2,4  

 

Έτσι έχουμε 
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Η παραπάνω σχέση ισχύει για κάθε  x 2,4   και άρα 
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33.Β4 

 

α)   Η f είναι συνεχής στο  0,1  ως λογαριθμική 

 

Η f είναι συνεχής στο  1,e  ως πολυωνυμική 

 

 

Τέλος και στο ox 1  η f  είναι επίσης συνεχής διότι 
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Τελικά η f είναι συνεχής στο  0,e  

 

β)          
e 1 e 1 e

0 0 1 0 1
f x dx f x dx f x dx 2x 2 dx ln xdx           

 

     
e e1 e2 2

10 1 1
x 2x x lnxdx 1 2 1 xlnx x lnx dx               

 

1 elne 1 ln1 x     
1

x
 

e

1
dx 1 e 1 e 1 1 e e 1 0             

33.Β5 

Η γραφική παράσταση της συνάρτησης f τέμνει τον άξοναxx στο σημείο με 

τετμημένη ox 2 .  

Διακρίνουμε τις περιπτώσεις 

 

Αν α 2  τότε 

το εμβαδό του χωρίου που περικλείεται από την γραφική παράσταση της συνάρτησης 

f , τον άξονα xx  και την ευθεία x α , θα είναι  
2

α
f x dx    

Οπότε: 

   
γιαx 2 x 2 02 2 2

α α α
18 f x dx 18 x 2 dx 18 2 x dx 18

   

              

 
2

2 2 2 2

α

x 2 α α
2x 18 2 2 2α 18 2 2α 18

2 2 2 2

   
               

   
 

 

1,2

16 128 144

14 144 4 12
α

21 2
2

2

4 12
α 8 απορρίπτεται διότι α 2

2

α 4α 32 0

4 12
α 4 απορρίπτεται διότι α 0

2

  

 
 




  

    


   

  

Αν α 2  τότε 

το εμβαδό του χωρίου που περικλείεται από την γραφική παράσταση της συνάρτησης 

f , τον άξονα xx  και την ευθεία x α , θα είναι  
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33.Β6 

 

α)    
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33.Β7 
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33.Β8 

Βρίσκουμε τα σημεία τομής των γραφικών παραστάσεων των 
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33.Β9 

α)   Αρκεί να αποδείξουμε ότι F'(x) f (x)  για κάθε x 0 . Πράγματι, 
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33.Β10 
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