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32.9       1)       

Αρχικά θα βρούμε τα κοινά σημεία των γραφικών παραστάσεων των συναρτήσεων f 

και g 

 

Έχουμε    f x g x 2x 5 x 1 x 6        

 

 

Οπότε το ζητούμενο εμβαδό είναι  
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32.9       2)       

Αρχικά θα βρούμε τα κοινά σημεία των γραφικών παραστάσεων των συναρτήσεων f 

και g 

 

Έχουμε      2 2f x g x x x x x 0 x x 1 0 x 0 ή x 1             

 

Οπότε το ζητούμενο εμβαδό είναι  
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τα πρόσημα του  2x x x x 1    φαίνονται στον παρακάτω πίνακα 

 

 

 

 

 

Επομένως 
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32.9       3)       

Η συνάρτηση f έχει πεδίο ορισμού το  2,   και η συνάρτηση g έχει πεδίο 

ορισμού το  0,  

 

Αρχικά θα βρούμε τα κοινά σημεία των γραφικών παραστάσεων των συναρτήσεων f 

και g , για  x 0,   

 

Έχουμε         2 2f x g x ln x 2 2lnx ln x 2 lnx x x 2            
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Οπότε το ζητούμενο εμβαδό είναι  

 

     
2 2

1 1
f x g x dx ln x 2 2ln x dx         

 
   

  

 

2 2

x 0
2

ln x 2 2lnx 0 ln x 2 lnx 0 x 2 x 0

x x 2 0 x 1 x 2 0 x 2 0 0 x 2 2

1
ln x 2 2lnx dx



           

             

       

 

       
παραγοντική ολοκλήρωση2 2 2 2

1 1 1 1
ln x 2 dx 2lnxdx x ln x 2 dx x 2lnxdx            

 

       
2 22 2

11 1 1
xln x 2 x ln x 2 dx 2xlnx x 2lnx dx                

 
2

1

1
2ln 4 ln3 x dx 4ln 2 x

x 2
    


2

x

2

1
dx   

 

ln16
2

1

x 2 2
ln3 dx ln16

x 2

 
  

  2 2 1    

 

x 2
ln3


  

x 2
 

2 2 2

11 1

2
dx dx 2 2 ln3 1 2 1 2ln x 2

x 2
             

 

2 ln3 1 2ln 2 2 2ln 1 2 1 ln3 2ln4 2ln3 2ln4 3ln3 1                

 
22ln2 3ln3 1 4ln2 3ln3 1       

 


