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α)   Η f είναι παραγωγίσιμη στο  0,  ως σύνθεση παραγωγίσιμων συναρτήσεων 
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        , για κάθε  x 0,   

 

Άρα η f είναι κυρτή στο  0,  

 

Ακόμη 

 

Η g είναι δύο φορές παραγωγίσιμη στο  0,  ως πράξεις παραγωγίσιμων 

συναρτήσεων  

 με      
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Άρα η g είναι κοίλη στο  0,  

 

 

β)   Είναι   1f 1 1 1   

   1ln1f 1 e ln1 1 1     

 

Οπότε η εξίσωση εφαπτομένης της fC  στο σημείο   1,f 1     
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Ακόμη  g 1 1 ln1 1    
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Οπότε η εξίσωση εφαπτομένης της gC  στο σημείο   1,g 1     
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Οπότε οι fC  και gC έχουν κοινή εφαπτόμενη στο σημείο  1,1  άρα εφάπτονται 

στο σημείο αυτό 

 

γ)   Επειδή η f είναι κυρτή στο R θα βρίσκεται πάνω από κάθε εφαπτομένη της για 

κάθε  x 0,  . Οπότε θα βρίσκεται πάνω και από την εφαπτόμενη του 

προηγούμενου ερωτήματος. Άρα για κάθε x R  είναι  f x x   (1) 

 

Ακόμη επειδή η g είναι κοίλη στο  0,  θα βρίσκεται πάνω από κάθε 

εφαπτομένη της για κάθε  x 0,  . Οπότε θα βρίσκεται κάτω και από την 

εφαπτόμενη του προηγούμενου ερωτήματος. Άρα για κάθε  x 0,   είναι 

 g x x  (2) 

 

Άρα 



        x, f x g x x ln1 12 x      , για κάθε  x 0,   

 


