
Γ ΛΥΚΕΙΟΥ ΜΕΡΟΣ Α 
 

14.15       1)   

α)   Θέτουμε  
 f x

h x
x 3




 , οπότε  
x 3
limh x 7


   και ακόμη 

 
 

           
 

x 3
lim h x 7

x 3 x 3

f x
h x f x x 3 h x limf x lim x 3 h x

x 3




 
       


 

         
of :συνεχήςστοx 3

x 3 x 3
limf x 3 3 7 limf x 0 f 3 0



 
          

β)    
       f 3 0

x 3 x 3

f x f 3 f x
f 3 lim lim 7

x 3 x 3



 


    

 
   

14.15       2)   

α)   Θέτουμε  
 f x

h x
x 1




 , οπότε  
x 1
limh x 4


  και ακόμη 

 
 

           
 

x 1
lim h x 4

x 1 x 1

f x
h x f x x 1 h x limf x lim x 1 h x

x 1




 
       


 

     
x 1 x 1
limf x 1 1 4 limf x 0
 

       

Επειδή η f είναι συνεχής στο xo  1 , θα είναι    
x 1

f 1 limf x 0


   

β)    
       f 1 0

x 1 x 1

f x f 1 f x
f 1 lim lim 4

x 1 x 1



 


   

 
 ,  

14.15       3)   

Θέτουμε  
 f x

h x
x

  , οπότε  
x 0
limh x α


  και ακόμη 

 
 

       
 

x 0
lim h x α

x 0 x 0

f x
h x f x x h x limf x limx h x

x




 
         

   
x 0 x 0
limf x 0 α limf x 0
 

      

Επειδή η f είναι συνεχής στο xo  0 , θα είναι    
x 0

f 0 limf x 0


   

Οπότε  
       f 3 0

x 0 x 0

f x f 0 f x
f 0 lim lim α

x x



 


     

14.15       4)   

α)   Θέτουμε  
 f 2 h

g h
h


  , οπότε  

h 0
limg h 5


  και ακόμη 

 
 

       
 

h 0
lim g h 5

h 0 h 0

f 2 h
g h f 2 h h g h limf 2 h lim h g h

h




 


             

     
o

θέτουμε x 2 h
f :συνεχήςστοx 3όταν h 0 , x 2

h 0 x 2
limf 2 h 0 limf x 0 f 2 0

 
 

 
        

β)    
       f 2 0

h 0 h 0

f 2 h f 1 f 2 h
f 2 lim lim 5

h h



 

  
     

14.15       5)   

α)   Θέτουμε  
 f 1 h

g h
h


  , οπότε  

h 0
limg h 4


   και ακόμη 



 
 

       
 

h 0
lim g h 4

h 0 h 0

f 1 h
g h f 1 h h g h limf 1 h lim h g h

h




 


             

       

θέτουμε x 1 h
όταν h 0 , x 1

h 0 h 0 x 1
limf 1 h 0 4 limf 1 h 0 limf x 0

 
 

  
            

 
of :συνεχήςστοx 1

f 1 0


   

 

β)    
       f 1 0

h 0 h 0

f 1 h f 1 f 1 h
f 1 lim lim 4

h h



 

  
      

14.15       6)   

α)   Θέτουμε  
 of x h

g h
h


  , οπότε  

h 0
limg h 1


  και ακόμη 

 
 

       
 

h 0
lim g h 1

o

o o
h 0 h 0

f x h
g h f x h h g h limf x h lim h g h

h




 


             

     

o

o

o

θέτουμε x x h
όταν h 0 , x x

o o
h 0 h 0 x x
limf x h 0 5 limf x h 0 lim f x 0

 
 

  
          

Επειδή η f είναι συνεχής στο xo , θα είναι    
o

o
x x

f x lim f x 0


   

β)    
       of x 0

o o o

o
h 0 h 0

f x h f x f x h
f x lim lim 1

h h



 

  
     ,  

 


