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14.14       1)   

Επειδή στο xo  2 , η g είναι  συνεχής , θα είναι    
x 2
limg x g 2


    (1) 

Ακόμη   2x x 2 x 2 x 1      , οπότε 

 
     

     

x 2 x 1 g x , x 1 ή x 2
f x

x 2 x 1 g x , 1 x 2

    
 

     

 

Έτσι 

              f x x 2 x 1 g x , f 2 0

x 2 x 2

x 2f x f 2
lim lim

x 2 

   

 






   x 1 g x

x 2





 

 
1

3g 2    (2) 

και 

              f x x 2 x 1 g x , f 2 0

x 2 x 2

x 2f x f 2
lim lim

x 2 

   

 

 




   x 1 g x

x 2
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3g 2    (3) 

Οπότε  η f είναι παραγωγίσιμη στο xo  2  , όταν και μόνο όταν () 

           

       
x

3,

x

2

2 2

f x f 2 f x f 2
lim lim 3g 2 3g 2 6g 2 0 g 2 0

x 2 x 2  

 
       

 
 

14.14       2)   

Επειδή στο xo  0 , η f είναι  παραγωγίσιμη , θα είναι  
   

x 0

f x f 0
f 0 lim

x


     (1) 

Ακόμη 

 
 

 

f x , x 0
g x

f x , x 0


 

 

 

Οπότε 

       
 

x 0 x 0

g x g 0 f x f 0
lim lim f 0

x x  

 
    (2) 

και 

           

θέτουμε y x x y

όταν x 0 , y 0

x 0 x 0 y 0

g x g 0 f x f 0 f y f 0
lim lim lim

x x y

 

  

  

 

  

   
  


 

   
 

y 0

f y f 0
lim f 0

y


     (3)   

Οπότε αφού  η g είναι παραγωγίσιμη στο xo  0  , έχουμε 

           

       
2 3,

x 0 x 0

g x g 0 g x g 0
lim lim f 0 f 0 2f 0 0 f 0 0

x x  

 
            

14.14       3)   

Είναι 

 
   

   

x 1 g x , x 1
f x

x 1 g x , x 1

 
 

  

 



Οπότε 

         
x 1 x 1 x 1

x 1f x f 1 x 1 g x 0
lim lim lim

x 1 x 1    

  
 

 

 g x

x 1
  

   
og;συνεχής στο x 1

x 1
lim g x g 1






    (1) 

και 

         
x 1 x 1 x 1

x 1f x f 1 x 1 g x 0
lim lim lim

x 1 x 1    

    
 

 

 g x

x 1
  

   
og;συνεχής στο x 1

x 1
lim g x g 1






      (2) 

Επειδή στο xo  1 , η f είναι  παραγωγίσιμη , θα είναι  

           

       
,

x 1 x

1 2

1

f x f 1 f x f 1
lim lim g 1 g 1 2g 1 0 g 1 0

x 1 x 1  

 
       

 
 

που σημαίνει ότι η εξίσωση  g x 0  έχει ρίζα τον αριθμό 1 

 


