
Γ ΛΥΚΕΙΟΥ ΜΕΡΟΣ Α 
 

11.8       1)   

 

α)   Η f προφανώς είναι συνεχής. Ακόμη έστω  1 2x , x 2,5  με 1 2x x . Τότε 

   
πολλαπλασιάζουμε με 2 αφαιρούμε 1

1 2 1 2 1 2 1 2x x 2x 2x 2x 1 2x 1 f x f x          

Άρα η f είναι γνησίως αύξουσα  

Οπότε επειδή η f έχει πεδίο ορισμού το  Α 2,5  θα είναι  

       

 
 

   

f 2 3

f 5 9f

Α 2,5 f A f 2 ,f 5 f A 3,9
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β)   Η f προφανώς είναι συνεχής. Ακόμη έστω  1 2x , x 1,7   με 1 2x x . Τότε 

πολλαπλασιάζουμε με 5 προσθέτουμε 4

1 2 1 2 1 2x x 5x 5x 5x 4 5x 4


             

   1 2f x f x   

Άρα η f είναι γνησίως φθίνουσα   

Οπότε επειδή η f έχει πεδίο ορισμού το  Α 1,7   θα είναι  

        

 

 

   

x 7

x 1

lim f x 31

lim f x 9
f

x 7 x 1
Α 1,7 f A lim f x , lim f x f A 31,9
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γ)   Η f έχει πεδίο ορισμού το A R  και προφανώς είναι συνεχής 

Ακόμη έστω 1 2x , x R  με 1 2x x . Τότε 

1 2 1 2

πολλαπλασιάζουμε με 3 προσθέτουμε 2
x x x x

1 2 1 2x x x x e e 3e 3e              

   1 2x x

1 23e 2 3e 2 f x f x        

Άρα η f είναι γνησίως φθίνουσα   

Οπότε επειδή η f έχει πεδίο ορισμού το  A R ,     θα είναι  

        

 

   

 

x

x

lim f x 3 0 2 2

lim f x 3 2
f

x x
A , f A lim f x , lim f x 2,
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11.8       2)   

 

Έστω  1 2x , x 3,8   με 1 2x x . Τότε 

   
έ 2

1 2 1 2 1 2x x x 2 x 2 f x f x
 

        

Άρα η f είναι γνησίως αύξουσα  

Οπότε επειδή η f έχει πεδίο ορισμού το  3,8    θα είναι  

       

 
 

   

f 3 1

f 8 10f

3,8 f A f 3 ,f 8 f A 1,10
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11.8       3)   

 

Έστω  1 2x , x 3,10  με 1 2x x . Τότε 

   
ά 2 ύ 5

1 2 1 2 1 2 1 2x x 2x 2x 2x 5 2x 5 f x f x
     

              

Άρα η f είναι γνησίως αύξουσα  

Οπότε επειδή η f έχει πεδίο ορισμού το  3,10   θα είναι  

       

 
 

   

f 10 25

f 3 11f

3,10 f A f 10 ,f 3 f A 25, 11





         

2

 



11.8       4)   

Έστω  1 2x , x 0,4  με 1 2x x . Τότε 

   
ά 3 ύ 1

1 2 1 2 1 2 1 2x x 3x 3x 3x 1 3x 1 f x f x
    

          

Άρα η f είναι γνησίως αύξουσα  

Οπότε επειδή η f έχει πεδίο ορισμού το  0,4   θα είναι  

        

 

 

   

x 0

x 4

lim f x 1

lim f x 11
f

x 0 x 4
0,4 f A lim f x , lim f x f A 1,11
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11.8       5)   

Έστω  1 2x , x 9,6   με 1 2x x . Τότε 

   
ά 1 έ 9

1 2 1 2 1 2 1 2x x x x x 9 x 9 f x f x
     

              

Άρα η f είναι γνησίως φθίνουσα   

Οπότε επειδή η f έχει πεδίο ορισμού το  9,6    θα είναι  

        

 

 

   

x 6

x 9

lim f x 3

lim f x 18
f

x 6 x 9
9,6 f A lim f x , lim f x f A 3,18
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11.8       6)   

 

Έστω  1 2x , x 1,7  με 1 2x x . Τότε 

   
ά 5 ύ 4

1 2 1 2 1 2 1 2x x 5x 5x 5x 4 5x 4 f x f x
    

          

Άρα η f είναι γνησίως αύξουσα  

Οπότε επειδή η f έχει πεδίο ορισμού το  1,7   θα είναι  

       

 

 

   

x 1

lim f x 1

f 7 31f

x 1
1,7 f A lim f x ,f 7 f A 1,31
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11.8       7)   

Η f έχει πεδίο ορισμού το A R  .  

Έστω 1 2x , x R  με 1 2x x . Τότε 

1 2 1 2 1 2

ά 5 ύ 2
x x x x x x

1 2x x e e 5e 5e 5e 2 5e 2
    

           

   1 2f x f x   

Άρα η f είναι γνησίως αύξουσα  

Οπότε επειδή η f έχει πεδίο ορισμού το  A R ,     θα είναι  

        

 

   

   

x

x

lim f x 5 0 2 2

lim f x 5 2
f

x x
A , f A lim f x , lim f x f A 2,
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11.8       8)   

Η f έχει πεδίο ορισμού το A R  .  

Έστω 1 2x , x R  με 1 2x x . Τότε 

1 1

1
1 x x

ά 1 ά 42

1 2 1 2

1 1
x x x x

2 2

  
         

          
   

 

   
1 1 1 1x x x x

έ 6

1 2

1 1 1 1
4 4 4 6 4 6 f x f x

2 2 2 2

   
        

              
       

 

Άρα η f είναι γνησίως αύξουσα      

Οπότε επειδή η f έχει πεδίο ορισμού το  A R ,     θα είναι  



        

 

   

   

x

x

lim f x 4 0 6 6

lim f x 4 6
f

x x
A , f A lim f x , lim f x f A 6,
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11.8       9)   

Η f έχει πεδίο ορισμού το  A 0,   .  

Έστω  1 2x , x 0,   με 1 2x x . Τότε 

ά 2 έ 5

1 2 1 2 1 2x x ln x ln x 2ln x 2ln x
    

       

   1 2 1 22lnx 5 2lnx 5 f x f x       

Άρα η f είναι γνησίως αύξουσα  

Οπότε επειδή η f έχει πεδίο ορισμού το  A 0,   θα είναι  

        

 

 

   

x 0

x

lim f x

lim f x
f

xx 0
A 0, f A lim f x , lim f x f A , R
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11.8       10)   

 

Η f έχει πεδίο ορισμού το  A 0,   .  

Έστω  1 2x , x 0,   με 1 2x x . Τότε 

ά 1 ύ 2

1 2 1 2 1 2x x ln x ln x ln x ln x
     

         

   1 2 1 2lnx 2 lnx 2 f x f x        

Άρα η f είναι γνησίως φθίνουσα   

Οπότε επειδή η f έχει πεδίο ορισμού το  A 0,   θα είναι  

        

 

 

   

x

x 0

lim f x 2

lim f x 2
f

x x 0
A 0, f A lim f x , lim f x f A , R
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