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α)            
θέτου x y 0με

f f x y xf x yf y f f 0 0
 

       (1) 

             
θέτουμε y x

f f x y xf x yf y f f x x xf x xf x


          

      
 

       
1

f f 0 xf x xf x xf x xf x 0 x f x f x 0               

x 0    ή        f x f x 0 f x f x       

Από τα παραπάνω προκύπτει ότι η σχέση    f x f x   ισχύει για κάθε x 0   

Προφανώς όμως η σχέση    f x f x   ισχύει και για x  0 

Οπότε τελικά η σχέση    f x f x   ισχύει για κάθε x R  και άρα η 

συνάρτηση είναι άρτια 

β)              
θέτου y 0με

f f x y xf x yf y f f x xf x


       (2) 

Οπότε 

      
   

    
f x f xθέτουμε όπο x το xυ

2 f f x xf x f f x xf x
  

         (3) 

Έτσι 

         
πρώταμέληίσα

2 , 3 xf x xf x 2xf x 0        

x 0    ή  f x 0  

Από τα παραπάνω προκύπτει ότι η σχέση  f x 0  ισχύει για κάθε x 0   

Μένει να αποδειχτεί ότι η σχέση  f x 0  ισχύει και για x  0 δηλαδή μένει να 

αποδειχτεί ότι  f 0 0 . Πράγματι 

           
 

 
f 1 0θέτουμ x 1ε

2 f f x xf x f f 1 1 f 1 f 0 0
 

        

Άρα τελικά  f x 0  , για κάθε x R  

 


